VARIANTA 5
MATEMATICA-INFORMATICA

SUBIECTUL III:
1.
a) Calculam derivata functiei:
- 1 1 Xx-1-x-1 -2
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rezultd ca f (x) <0 si deci f este strict descrescitoare pe (-1, ).

. Deoarece pentru x>1=x?>1<x?-1>0 §i —2<0

b) Calculam:
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lim f (x) = limIn 222 — si deci in 1 functia are ca asimptota verticala dreapta
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de ecuatie X=1;
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functia f are ca asimptota orizontala dreapta Y =0
Deoarece functia este continua pe intervalul (-1,) rezultd ca functia f nu mai are alte
asimptote.

C) Pentru a calcula limita data trebuie sa observam ca functia se poate transforma in asa

fel incat sa avem o nedeterminare de forma o Pecareo putem calcula folosind

regula lui I’Hospital:
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b) Peintervalul [1,2] avem x>0 iar f(x)<0 deoarece 1 si 2 sunt radacini ( f (1) =0si
f(2)=0) si functia f (de gr. IT) are semn contrar coeficientului lui x?. Rezulta
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Tinand cont de faptul cd f (x) = (x2 —3x+ 2)' =2x—3 sica
[£7 (0] =nf "2(x)f (x) =nf "L (x)(2x~3) calculdm prin parii integrala
2 2
L=]f n(x)dx:£j2f "(x)dx.
1 2 1
Pentru aceasta pregatim urmatoarele functii:
e U (x)=2=u(x)=2x+c in care alegind c=-3=u(x) =2x-3;
e v(x)=f"(X)=V (X) =nf " (x)(2x—3);

Inlocuind si efectuand calculele obtinem:

I, = %E(zx—s)' f"(x)dx = %{(ZX—B)f " (x)‘f —i(Zx—S)nf ”‘1(x)(2x—3)dx} :

Deoarece f(1)=0 si f(2)=0 primul termen este egal cu zero. Rezulta

I, = —g E (2x=3)* £ " (x)dx = —g E (4x2 —12x+ 9)f "1(x)dx . In continuare vom descompune
trinomul astfel incat sa punem in evidenta expresia functiei f :

I, = —gi(4x2 ~12x+8+1)f "L (x)dx = —gim(xz _3x+2)+1f ”‘1(x)dx—gi4f " () + £ " (x)dx

Folosind proprietatea de aditivitate a integralei obtinem:
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= 2? f"(x)dx = —4nf " (x)— nf f "1 (x)dx =(4n + 2)? " (x)dx + nf f "1 (x)dx =0
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c.c.t.d..



